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bl Obzoenik za matematiks in fiziko L VI, 1954

/ZNANSTVENO DELO AKADEMIKA JOSIPA PLEML]JA
A. PETERLIN

Predavanje ob proslavi mnjegove_ osemdesetletnice na slavnostni skupscini Akademije
dne 11, decembra 1953

Velecenjeni gospod predsednik, velespostovani
gospod jubilant, gospodje akademiki in kolegi!

V prav posebno cast si moram steti, da me je visoki zbor pooblastil,
da spregovorim na danasnji slavnostni seji o znanstvenem delu naéega
odllcnega slavljenca enega prvih c¢lanov Slovenske akademije znanosii
in umetnosti in prvega rektorja slovenske univerze v Ljubljam Pri tem
se mi nudi prilika, da se svojemu velikemu ucitelju in dolgoletnemu
prijatelju tudi javno zahvalim za vse, kar sem skupaj z njegovimi Stevil-
nimi ucenci prejel od njega pri njegovih predavanjih in kasneje kot
ajegov uciteljski tovari§ v vseh dolgih letih, ki sem jih prezivel z njim
na univerzi in v akademiji.

Kakor pri vsakem za matematiko moc¢no nadarjenem cloveku se je
tudi pri akademiku Plemlju razvil talent v mladih letih. Ze na gimnaziji
si je kot samouk pridobil matemati¢no znanje, ki je po obsegu priblizno
ustrezalo takratnim zahtevam pri izpitih kandidatov za srednjesolsko
sluzbo, v nekaterih vprasanjih pa segalo Se globlje, tako da je na Soli
nastala okrog njega prava legenda. Na univerzi na Dunaju pa ga je pri
prvem nastopu v matemati¢nem seminarju vodja prof. Gustav von Esche-
rich takoj designiral za akademsko kariero.

Mislim, da je visokemu zboru dovolj znan zunanji potek zivljenja in
znanstvene kariere akademika Plemlja, od njegove promocije 1898 na
Dunaju, Studija v Gottingenu in. Berlinu preko privatne docenture na
dunajski univerzi in profesure v Cernovicah do prihoda v Ljubljano 1919,
kjer deluje sedaj ze petintrideseto leto kot profesor na univerzi in Sest-
najsto leto kot ¢lan Akademije. Zato bi se v naslednjem omejil na glavne
karakteristike njegove znanstvene dejavnosti, ki predstavlja tisti vecni,
ieizbrisni spomenik, ki si ga je postavil s svojim velikim talentom in
cudovitim delom nas jubilant, ki je s tem tudi dokumentiral kulturno
funkcijo malega in nasploh zanitevanega slovenskega naroda ter njegov
doprinos k vsem ljudstvom in plemenom skupni znanosti.

Prva dela mladega Plemlja so veljala teoriji linearnih diferencialnih
enacb, s katerimi je pa tudi zakljucil svojo v znanstvenih revijah publi-
cirano raziskovalno dejavnost. Njegova prva tiskana razprava govori o
uporabi zamenljivih matric v teoriji linearnih diferencialnih enacb
(Ein Satz uber vertauschbare Matrizen und seine Anwendung in der
Theorie linearer Differentialgleichungen, 1901, in Uber lineare Differen-
iialgleichungen mit vertauschbarer Basis der Monodromiegruppe, 1902).
Dalje se je ukvarjal s sistemi linearnih diferencialnih enac¢b z dvojno-
periodnimi koeficienti (Uber Systeme linearer Differentialgleichungen
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mit doppeltperiodischen Koefizienten, 1901), podal preprost dokaz za
eksistenco resitev v okolici singularne to¢ke (Existenzbeweis der Losung
linearer Differentialgleichungen insbesondere an einer Fuchs’'schen singu-
laren Stelle, 1910) karakteriziral resitev kot funkcijo akcesori¢nih para-
metrov (1923) in nasSel resitev nekega problema iz teorije linearnih dife-
rencialnih enacb Fuchsovega tipa s Stirimi singularnimi tockami
(Zur- Theorie der linearen Differentialgleichungen, 1936).

Ko je studiral v letu 1900/01 v Gottingenu, je tam Sved Holmgren
porocal o rezultatih, ki jih je pravkar dosegel Fredholm v teoriji integral-
nih enacbh. Te enacbe so se izkazale za vazZno raziskovalno sredstvo na
raznih podrocjih matematike, posebno v potencialni teoriji. Akademik
Plemelj se je med prvimi lotil raziskovanja tega podrocja in kmalu
dosegel lepe uspehe. V tej zvezi je napisal ve¢ razprav, ki so vzbudile
v matematié¢nem svetu veliko zanimanje (Uber die Anwendung der Fred-
holmschen Funktionalgleichung in der Potentialtheorie, 1903, Zur Theorie
der Fredholmschen Funktionalgleichung, 1904, Uber lineare Randwertauf-
gaben der Potentialtheorie I, II, 1904/07). Oba spisa iz leta 1904 je zname-
niti francoski matematik E. Picard obilo citiral v nek1 SVO]i razpravi iz
leta 1906 in ju oznacil kot »deux excellents mémoires«.” S tem priznanjem
je akademik Plemelj na mah postal znan v matematicnem svetu. Njegova
razprava iz istega podroCja »Potentialtheoretische Untersuchungen«
Leipzig 1911, ki se odlikuje po globini in pomembnosti izsledkov in tudi
po dovrseni izdelavi in eleganci, pa je dobila nagrado znanstvenega
drustva kneza Jablonowskega v Leipzigu.

V funkcijski teoriji je najpomembnejse delo akademika Plemlja
dokon¢na resitev Riemannovega problema, s katerim so se matematiki
celih 50 let zaman trudili, ne da bi dobili vsestransko zadovolju]oco
splosno resitev. David Hilbert je resil problem v posebnem primeru, toda
njegova metoda je zelo komphcuana in tudi ne povsem splosna. Sele
akademik Plemelj je v svojem spisu »Riemannsche Funktionenscharen
mit gegebener Monodromiegruppe« (1908) podal splosno in preprosto
resitev tega problema. Dokazal je tudi eksistenco tako imenovanega
primitivnega sistema resitev, s katerim se da vsaka druga resitev izraziti.

V teoriji uniformizacije analiticnih krivulj je dal akademik Plemel]j
preprost dokaz za eksistenco uniformizirajo¢ih spremenljivk, ki preslikajo
pripadajoCe enostavno sovisno polje v notranjost mejnega kroga (Grenz-
kreisuniformisierung analytischer Gebilde, 1911). Postavil in dokazal je
nadalje izrek o konformni upodobitvi kolobarja z analiti¢no prirejenostjo
robnih tock na polje z linearno prirejenostjo (Die Abbildung eines Ring-
bereiches, 1933).

- Tudi v teoriji enolistnih analiti¢nih funkcij so izsledki akademika
Plemlja pomembni. V svojem dunajskem predavanju na zborovanju
Nemékega matemati¢nega udruzenja leta 1913 je dal prvi kvantitativno
in obenem najostrejo formulacijo izreku o analiticnem raztegu slik, ki je
podlaga za vso te()I'l_]O enolistnih analiti¢nih funkcij.

Med manjsimi prispevki bodi omenjen preprost dokaz Fermatovega
problema za pete potence (1912) in pa rekonstrukcija Galoisovega izreka
o zniZzanju stopnje modulske ena¢be (Sur l’abaissement du dégré de
l’ecmatlon modulaire, 1923).

* B, Picard: Sur quelqueés applications de 1’équation fonctionelle de M. Fredholm
sir. 244, Rendiconti del Circolo Matematico di Palermo. XXII, 1906.

132



Letos spomladi je izdala Slovenska akademija znanosti in umetnosti
njegovo knjigo »Teorija analiticnih funkcij«. To delo je za nas:Slovence
prav posebno vazZno. Ceprav je to ucbenik, ki obsega v nekoliko razsirjeni
obliki njegova predavanja.iz tega predmeta v matematicnem seminarju
v letu 1926/27, je v njem mnogo vsebinsko in metodicno novega, posebno
v zadnjem delu, ki obravnava tista poglavja, na katerih je avtor sam
veliko delal. Nasa velika zZelja je, da bi se jubilantu posrecilo pripraviii
za tisk in izdati Se predavanja iz teorije diferencialnih in -integralnih
enacb, variacijskega rac¢una, algebre in teorije Stevil, da bi tako imeli
v tiskani obliki pred seboj njegov ¢udoviti triletni matematicni ‘kurz, za
Katerega nas more upraviceno zavidati ves svet. Zbirka teh ucbenikow
bi bila tudi res reprezentativna afirmacija znanstvene in publikacijske
aktivnosti Akademije, ki bi dale¢ presegla regionalni znacaj in bi utrdila
nas$ znanstveni sloves v svetu.

S pomembnimi rezultati svojih raziskavanj se je akademik Plemel]
uvrstil med prve sodobne matematike in si pridobil priznanje. znanstve-
nega sveta doma in v tujini. Nikoli se ni lotil lahkih problemov. Publiciral
je samo zrele izsledke dolgih studij, za katere si je izbral vselej izrazito
tezke matemati¢ne probleme, ki se jih kijub njihovi fundamentalni vazno-
sti drugim ni posrecilo resiti. Njegove raziskave segajo povsod v globino.
in do jedra. Vsa njegova dela so do podrobnosti izdelana in se odlikujejo
po premisljeni dispoziciji, sugestivni jasnosti, eleganci in izbrano lepem
jeziku. Posebno nekatera so prave mojstrovine v tem oziru, za kar je tudi
zel odkrita priznanja v matemati¢nem svetu. Velik je vpliv njegovih
publikacij na poznejsi razvoj obravnavanih vprasanj zlasti v potencialni
teoriji, kjer se po 40 letih sloni dobrsen del najnovejsih raziskavanj na
Plemljevih idejah. Vaznost njegovih izsledkov se prav lepo vidi iz Enci-
klopedije matemati¢nih ved (Enzyklopedie der mathematischen Wissen-
schaften), kjer se omenja akademik Plemelj pri problemih, s katerimi se
je ukvarjal, vedno v taki obliki in s takim poudarkom, da se jasno vidi,
kako je prav znacilno zgrabil problem, ga iz¢rpno resil in tudi pokazal
pot, po kateri so mogli kasnejsi matematiki usmeriti svoja raziskavanija.

Slovenci imamo v akademiku Plemlju res vidnega znanstvenika sve-
tovnega slovesa, na katerega smo upraviceno ponosni, ki dale¢ presega
okolico in kakrsen se rodi tudi vecjim narodom le v prav redkih primerih.
Zavedamo se prav dobro, koliko je storil za razvoj znanstvenega misljenja
med Slovenci v teku svoje skoro petintridesetletne uc¢ne dejavnosti na
univerzi, ko je kot neprekosljiv ucitelj navdusil celo generacijo studentov
pri svojih cudovitih predavanjih, jih upeljal v abstrakini svet matematike
in vzgojil ves danasnji predavateljski kader matematike in fizike na
univerzi in visokih Solah v Ljubljani. Nam vsem, ki smo imeli to veliko
sreco, da smo bili njegovi ufenci, je danasnji jubilant svetel zgled znan-
stvenika, ki je tako dosledno neizprosen pri ugotavljanju znanstvene
resnice, preprost in jasen pri razlaganju doseZenih izsledkov, tako toplo
cloveski pri odnosu do svojih kolegov in uc¢encev. Mislim, da smem
zakljuciti ta skromni prikaz znanstvene aktivnosti nasega velikega mate-
matika z iskreno zeljo vseh njegovih znancev in prijateljev, njegovih
kolegov na tem visokem zboru, na univerzi in visokih Solah, da bi nam bil
ohranjen Se dolgo vrsto let tako svez in delaven, dragocen prijatelj in
neprekosljiv ucitel]. -
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Z dovoljenjem proi. J. Plemlja objavljamo v naslednjem prevoda
dveh njegovih del

./ PRAVILNI SEDMEROKOTNIK

J.PLEMELJ: Die Siebenteilung des Kreises. Monatshefte 23, 309 (1912).
-— Prevedel N, Prijatelj

Teoreti¢no je Ze dolgo znano, da je delitev kroga na sedem delov
izvedljiva s tretjinjenjem kota. Naslednja geometricna konstrukcija je
poleg enostavnosti posebno upo$tevanja vredna zato, ker prav uveljavlja
staro pravilo Abdula Wafa Mohameda (940—998), kasneje obceznano z
imenom »indijsko pravilo«, kot najnaravnejsi priblizek.

Kakor vemo, je delitev kroga na sedem delov odvisna od resitve

enacbe (x? — 1)/(x — 1) = 0. Koreni te ena¢be so e, kjer postavimo

k=1, 2, 3,...6. Oznacimo koren VT —= . o-T/T z torei T = — e-ﬂi/'f_
Koli¢ine ¢ -+ §7%, &% + £7% {* + {™* so koreni enacbe
Yty —2y—1=0 (1)

Stranica s, sedmerokotnika v enotnem krogu je enaka 2 sin#/7, torej je
s, = i{71 — ). Zato je 8,2 =2 — (2% + {72). Ker pa je §® -+ I * en koren
enacbe (1), izhaja od tod, da dobimo s substitucijo s2=2—yaliy=2—s°
v enatbo (1), neko enacbo za s, kateri zadoSc¢a stranica.sedmerokotnika.
Ker so 1, 2, 4 kvadratni ostarki (mod. 7), —1, —2, —4 pa ne, takoj vidimo,
da razpade enacba Seste stopnje, brz ko privzamemo en kvadratni koren,
v dve kubi¢ni enacbi, katerih ena ima korene (¢ — &%), (8% — 73,
i(¢* — &%), druga pa ravno nasprotne. Res nam da enostavna substitucija
v=2—5% v (1) enacbo s® —7s*+ 14s* — 7 = 0, ki ocCitno razpade v
obe enacbi o

s V#HsfP—1)=0 (2)

Enacbi (2) moremo takoj resiti po Cardanovi formuli, ée ju piSemo
1/s3 — 1/s =1/ 7
Ker sodi ta ena¢ba v »casus irreducibilis«, jo reSimo, kakor je to navada,

z vpeljavo pomoZnega Kkota. Zlahka dobimo 1/s = = (2/\3) cos (a/3),

Ce je.cos a = 3V3/2 17, sin o = 1/2 V7, tg a = 1/3V3. Iz tega torej dobimo
za stranice pravilnega sedmerokotnika pri polmeru r

S; = %:IVE/COS (0/3), kjer je tga = 1/3V§

Konstrukcija tega izraza je izredno enostavna in je podana v krogu na
sliki. Upostevajmo, da je 3V3 = cos 30°, 1/\3 = tg 30°. Namesto delitve
kota a na tri dele, lahko, zaradi njegove majhnosti, tretjinimo tangento.
Na sliki moremo torej prakti¢no postaviti DB = /3 CB = 1/, OB. Tako
dobimo pravilno

s, = 3 r\3: cos 3°37'52”, 07 = r.0,8677675 . . .
priblizno s; = 3rV3: cos 3°40'53”, 79 = r.0,8678055 . ..
po pravilu Abdula Wafa s=23rV3 = r.0,8660254...
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Napaka prve priblizne konsiruk-
cije je pri radiju 1 metra samo
0,038 mm in je torej prakti¢no ne
moremo ugotoviti. V uporabi pa
ze popolnoma zadod¢a »indijsko
pravilo«.

Na elementaren nacin pride-
mo do zgornje enache seste stop-
nje tako, da postavimo izraz

sin7e = —sin ¢ [26sinfe —
— 7.2¢sint ¢ + 14.22sin? ¢ — 7|

enak nic, kjer je potem 2 sin ¢=s-,
To pot najdemo pri E. Heisu,
Sammlung von Aufgaben und Bei-
spielen aus der allgem. Arithmetik
und A]gebra 36. Aufl. Koln 1874,
str. 381." Ta primer mé je leta 1892
napotil do zgornje resitve in geo-
metricne konstrukcije. KaZe, da $e ni poznana. Tako je ni na primer v

knjlgl Th. Vahlen: Konstruktionen und Aproximationen etc., Leipzig 1911.
Zato jo sedaj objavljam.

/NERESLJIVOST ENACBE x°+ y* + 2 = (0 V OBSEGU K (/3)

J.PLEMELJ: Die Unlosbarkeit von x° -+ y%+ z5 =0 im Koérper k V5.
Monatshefte 23, 306 (1912). — Prevedel in dodal 'opombe I. Vidav

Fermatova trditev, da enacba x*» + y* -+ z® = 0 v celih Stevilih ni
mogoca, je eno najzanimivejsih vprasanj v teoriji stevil. Dokaz o nereslji-
vosti enacbe x* T+ y® + 22 = 0 pa je priznan kot eden izmed najpomemb-

nejsih Solskih zgledov za uporabo teorije obsega K( V — 3). (Hilbert,
predavanja v zimi 1897/98). Za pete potence je dal prvi neoporeéni dokaz

te trditve L. Dirichlet, in sicer v bistvu v obsegu K(Vg) Njegova pot pa je
Se dokaj komphmrana Cudno ]e da poteka dokaz neresljivosti za 7. po-
tence, kakor ga je nasel Lamé in bistveno poenostavil Lebesgue, popol-
noma v obsegu racionalnih Stevil, da pa niso znani taki dokazi za 3. in
5. potence.

V prepricanju, da ni mogoce predavanj iz teorije stevil bolj poziviti
kakor s takimi zgledi, zlasti ker le-ti obravnavajo vprasanje, ki posebno
zdaj' zbuja splo$no zanimanje, obj'avlja.m preprost dokaz za neresljivost
enacbe x° + y® + 2% = 0, kakor sem si ga priredil za svoje predavanje
(Dunaj, 1903/1904). Ker je ta dokaz zelo podoben dokazu za 3. potence

* Tam gre za pribliZzno dolo¢anje korenov enacbe Seste stopnmje.

1 Leta 1908 je bila razpisana Wolfskehlova nagrada v znesku 100.000 mark za
tistega, ki bi prvi pravilno resil Fermatov problem. Ta nagrada je privabila mnogo
nematematikov, do so se lotili resevanja tega problema. Razne »resitve« so kar
dezevale na uredni$tva matematit¢nih casoplsw Seveda te »resitve« miso dale niti
najmanjsega prispevka. Inflacija po prvi svetovni vojni je popolnoma umcﬂa “Wolf-
skehlovo nagrado.
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in komaj kaj bolj zapleten, nudi $olski primer redke lepote za uporabo

obsega K \/5 Vloga, ki jo imajo enote pri splo§nih Kummerovih raziska-
vah, je tu ze mnogo bolj ocitna. Konc¢no protislovje je osnovano na tem,
da postopoma znizujemo Stevilo razli¢nih prafaktorjev, podobno kakor je
to storil Kummer, ko je dokazal s teorijo kroznega obsega neresljivost za
neregularne eksponente 37, 99, 67. (Abh. d. Akad. d. Wiss., Berlin 185%.)

V obsegu K(VS ). veljajo navadni zakoni o razcepitvi. Osnovna enota
€ in konjugirana &’ sta

e=3(1+1V5, &=31—V5, &=—1
Ker jee=—2+35+YV5, 2= —1+%(5+ \5), imamo ¢ = — 2 in
5;25 — 1 (mod VS) Takoj se vidi,* da je €' najnizja potenca enote ¢,

(5). Od tod sklepamo, da so potence izraza — &!° edine enote,
in da predstavljajo enote

+1r igr igg". +Eg

— .y -

za modul 5 popolen sistem ostankov takih étévil ki niso deljiva s V5.3
V %%+ y3 + z5 = 0 mora biti vsaj eno izmed $tevil x, y, z deljivo s 5.
Vsako Stevilo, ki ni deljivo s V5, da po modulu \/5 enega izmed ostankov
£ 1, £ 2, peta potenca torej enega izmed ostankov * 1, £32 za modul 5 V5.4

S takimi Stevili pa niti kongruenca x® + y® + z5:0 (5 V_ ne bi bila
izpolnjiva.

Zato smemo za nadaljnje raziskovanje vzeti enacbo z obliko

*5+ 5 |
- yh=Vb A (M

Kjer so x, y, z brez skupnega delitelja in tudi niso deljiva s \[5
Izraz x> — y® se da razstaviti, Ugodno je pisati (1) v obliki

¥} IE— 9+ Sxylx— v)2+ 5§x%y2] = H-f (2)

Faktor v oglatem oklepaju in x — y imata skupaj 'kveC]emu delitelj 5,

=8+
ta pa tudi oéitno zmerom obstaja, tako da jex—y deljiv s V5 | torej

velja kon ruenca .
)9 S0R8 x = y,(5) @)

Ce dellmo X, YV, Z S pnmerno enoto moremo Po prejsnjem dosem da bo
x = 1,(5).5 Kongruenca (3) pa da potem Se y = 1,(5).
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* Lihe potence enote g so namred k*ongruentne &2 (\' 5') Nadalje je g1

VS Lahek raCun pa pokaZe, da tudi £* ni = — 1,(5).

3 Poplolen sistem ostankov za kak modul je tak sistem Stevil, da je vsako drugo
stevilo kongruentno enemu in samo enemu izmed teh Stevil, -

Oglejmo si mna primer prOlam sistem ostankov - za mOTdul 5. Vsa cela

algebralcma Stevila iz obsega K (+5) pisimo v obliki a + bg s celima a in b Potem je

lll

oditno @ + bg = o’ + b'e,(5) tedaj in le tedaj, &e je a = a '(9) in b-= b'il5), Tore]
dobimo vse ostanke, ¢e vzamemo a=0, T, i2 in b=0, 1, 2. Vlseh moznih
kombinacij je tedaj 25. Od teh 'je 5 deljivih s /5, namreé tistih 5, kjer je b = — 2a,(5).
Stevila T 1, * g, ig2, s o pa so vsa med seboj nekongruentna po modulu 5,
ker bi sicer bilo gh = x gm (5), te je n>m, in od tod bi imeli gl = T 1,(5),
0 <n—m<10. V resnici pa je Sele gi® = — 1,(5).
¢ Naj bo n pr. x = a, (V5), torej x = a + BY5. Potem je x> = o + 5048\ 5

in je res x® = b, 5\’5)

5 Velja namre¢ x = T gn, (5] torej  xg—r = 1,(5).
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Ako izpustimo zgoraj v oglatem oklepaju faktor 5, dobimo

x*y? + xy(x —y)* + 4 (x — y)* (4)
in ta izraz se da razcepiti v tale dva oé&itno tuja si faktorja
: Vg—,_ 1 2 - — &5
Xy V5 (X —v) = &%]
Y5 —1 ™
T e R~ — n5]
katerih produkt, pomnozen s 5 (x — y), da levo stran x® — y® enacbe (1),
s 127
b ks V55+' 25,

Faktorja (5) sta vsebovana v z° Zato je ocitno, da morata biti v

obsegu K(V 5) obe peti potenci §° in 7°, pomnoZeni mogode Se s kako enoto.
Da pa se smeta enoti, ki prideta mogoce k §° in 7® kot faktorja $e zraven,
izpustitl, ker se izkazeta kot peti potenci enot, se da takole uvideti: Ce se

1z § in 1 izpostavita primerni enoti, postaneta te stevili =1, (\5). Zaradi
x = y = 1,(5) pa sta izraza (5) oba =1 za modul 5. Ker je tudi £ = 55 =
— 1,(5),* morata biti morebitni enoti pri £° in 7% prav tako = i,(5). Take
enote pa, kakor je bilo zgoraj dokazano, so vse potence enote — &0 in se

smejo kot take zdruziti s §° in 7°.

Za x — y imamo obliko

x—y=YV5 .8 6)
Odstevanje enachb (5) pa da z upostevanjem (6) enacbo
g — s =V5 " g0 7
kjer je
N =% (8)

in so stevila §, n, ¢ brez skupnega faktorja.

Enacba (7) ima enako obliko kakor prvotna (1), je pa bolj preprosta,
ker vsebuje ¢ zaradi (8) manj razli¢nih prafaktorjev kakor z, razen &e nista
§ In n oba hkrati enoti. To pa ni mogoce, kar spoznamo takole: &e bi bila
§ in 1 enoti, bi bil tudi njun produkt enota in prav tako izraz (4), ki bi ga
smeli vzeti, da je kar = 1. Izraz (4) je namre¢ =1,(5) in ima pozitivno
vrednost, saj je enak izrazu (x° — y%)/5(x — vy). Zato bi moral imeti
obliko &%, Ce delimo §tevila x, y, z vsa z isto enoto &5, pa dobi izraz (4)
natancno vrednost 1. Potem sta & in 7% konjugirani enoti in iz izrazov (5)
se lahko spozna, da sta x in y konjugirani $tevili,® torej imata obliko

x=3%(@a+ bYV5), v =3 (a— b\5).

Te vrednosti, vstavljene v (4), ki je enak 1, dajo ena¢bo a* + 10a2h? +

¢ Ker sta izraza (5) komjugirani stevili, dobimo najprej, &e ta izraza odstejemo,
da je (x — y)*® celo stevilo. SeStevanje pa nam da, da je tudi produkt xy celo racionalno
Stevilo, Lahek racun pokaze, da je to mogoce le, &e sta bodisi x in y bodisi x in —vy
konjugirani §tevili, ali pa ¢e sta x in y racionalna. |
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