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V prispevku pokazemo, kako normalizirana logisti¢na funkcija generira zaporedje po-
linomov. Obravnavamo nekatere njihove lastnosti in povezave z Bernoullijevimi in Stir-
lingovimi stevili.

LOGISTIC POLYNOMIALS

It is shown how the normalized logistic function generates a sequence of polynomials.
Some properties of these polynomials are discussed and some relations with Bernoulli and
Stirling numbers are given.

Uvod

V matematiki se pogosto dogaja, da pri reSevanju nekega problema opa-
zimo kaksno drobno zanimivost, ki je nismo pri¢akovali. Ce se vanjo malo
poglobimo, pa nam morda uspe najti Se kaksSno presenecenje. Tak primer
je preprosta logisti¢na funkcija ¢t — y(t), s katero opiSemo rast populacije
pri dolocenih pogojih. Obic¢ajno jo obravnavamo ze ¢isto na zacetku pri
navadnih diferencialnih enacbah prvega reda (na primer v [5]) kot resitev
logisti¢ne diferencialne enacbe y' = Ky(a — y). Navadno is¢emo tako resi-
tev, ki zados¢a nekemu zacetnemu pogoju y(0) = yo € (0,a). Pri tem sta K
in a pozitivni konstanti (nekaj ve¢ o tem v [5, 6]). Graf logisti¢ne funkcije
imenujemo logisticna krivulja. Resitev se seveda spreminja, ¢e spreminjamo
zacetni pogoj. V prispevku bomo spoznali, da je pri obravnavi logisti¢ne
funkcije smiselno vpeljati zaporedje polinomov, ki jih imenujemo logisticni
polinomi in jih po svoje porodi ali generira ravno logisti¢na funkcija.

V teoriji diferencialnih ena¢b drugega reda poznamo veliko primerov po-
linomskih zaporedij. Spomnimo se samo na klasi¢ne ortogonalne polinome,
na primer na Legendrove, Hermitove in Laguerrove, ki imajo rodovne funk-
cije in triclene linearne rekurzije. Logisti¢ni polinomi pa imajo bolj zaple-
teno rekurzijo, kar Se posebej pritegne naso pozornost. Pojavijo se tudi pri
logisti¢ni verjetnostni porazdelitvi (glej [2]).
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